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Problema 1.
Fiind date doua numere formate din doua sau mai multe cifre, vom spune casunt “ prietene“ daca
suma cifrelor lor este de aceesi paritate (exp: 25 si 126 sunt prietene pentru ca 2+5 =impar si
1+2+6=impar) iar doua multimi formate din numere “prietene” sunt “egal combatante” daca suma
cifrelor tuturor numerelor prietene din prima multime este egala cu suma cifrelor tuturor numerelor
“prietene” din ceade adoua multime. Fie % multimeaformata din toate numerele de doua cifre, mai
mici strict decét 50.
a) Dati exemplu de o multime cu cinci numere prietene.
b) Aratati ca multimea M se poate imparti in doua multimi formate din numere “prietene” s in

acelasi timp “egal combatante”.

Prof. lon Tecu, Colegiul Nasional “ Radu Greceanu” Slatina
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a) Deerminareaunel multimi cu CiNCi NUMErE Prietene .......ccouvveiiieiiie e eeeeen, 2p
b) Numerele prime avand suma cifrelor numar par formeaza mul timea
{11,13,15,17,19,20,22,24,26,28,31,33,35,37,39,40,42,44,46,48} ... .......coiiriniiinnn. 1p
Suma CIfrelor aCESIOra ESte 140, .. ...t e e 1p
Numerele prime avand suma cifrelor numar impar formeaza multimea
{ 10,12,14,16,18,21,23,25, 27,29,30,32,34,36,38,41,43,45,47,49} ......ciiiriie i i 1p
SUMaCIfrelor aCeStOraEStE 140. .. ... .ttt e e e e et e e e e e e 1p
Deci cele doua multimi sunt “egal COMDataNte” ...........oueeie it e e e 1p
Problema 2.

Din suma S lipsesc trei numere, notate cu a, b, respectiv c.
S=1+2+3+4+5+6+7+8+9+a+
+10+11+12+13+14+15+16+17+18+19+b+
+20+21+22+23+24+25+26+27+28+29+c.
Care este valoarea ceamai mare a sumei S pe care 0 poate aveastiind ca numerele a si b au produsul
egal cu 2010, iar numerele a si ¢ au produsul egal cu 2011? Pentru ce valori ale lui a b, ¢ se obtine
valoareaceama marealui S?
prof. Doru Anastasiu Popescu, Colegiul Nagional “ Radu Greceanu”, Satina
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Se observa ca:

10+11+12+13+14+15+16+17+18+19=100+(1+2+3+4+5+6+7+8+9)......ceii i, 1p
20+21+22+23+24+25+26+27+28+29=200+(1+2+3+4+5+6+7+8+9) ... 1p
S L 1p
Folosind aceste evaluari obtinem:

S=45+100+45+200+45+at+b+C, rezultda S=435+ath+C. ..o 1p

Suma S este maxima daca at+b+c este maxima.

Folosind relaiile ab=2010, ac=2011, obtinem cea mai mare valoare a sume at+b+c, pentru a=1,
D=2010, Cm2000. ...ttt et e e e e 2p
Astfel ceama marevaloarealui Svafi 435+1+2010+2011, adica 4457.......cccoovviiiiinie e, 1p
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Problema 3
Un muncitor lucreaza 4 zile iar altul lucreaza 11 zile.Impartind sumade bani primita de al doilea
muncitor la sumade bani primita de primul muncitor obtinem restul 210. Ce suma de bani a primit
fiecare stiind ca pentru fiecare zi lucrata cei doi muncitori au primit sume egale de bani?

Gazeta M atematica

Notam cu <«—— sumaobtinuta pentru o zi de lucru de fiecare muncitor.
Muncitorul carealucrat 11 zile vaobtine suma

P 4¢P 4¢P ¢ P ¢— P C+—P ¢——P4——P4—r4—>....... 1p
Muncitorul care a lucrat 4 zile va obtine suma
D e e e 1p

Impartind suma muncitorului care alucrat 11 zile la suma muncitorului care alucrat 4 zile obtinem
catul 2 si restul 3 segmente

P> T 210 e 2p
> F200: 3= T0 18 e e 1p
Suma primului muncitor vafi:  7OXLII=770 1@ c. e e 1p

Sumacelui dea doileamuncitor vafi : 70X4=280 .......c..ouiiiie it e 1p



